1. EJERCICIOS

1. Calcular las siguientes integrales iteradas:
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2. Calcular las siguientes integrales dobles:
L [ [p(622y® —5y")dA, R=1[0,3] x [0,1]

2. [ [pcos(x+2y)dA, R=[0,7] x[0,7/2]
3. [ [paye™¥dA, R=10,1] x [0,2]

4 [ fp s dA, R=10,1] x [0,1]

5 [ [pavdA, R=10,1] x[0,1]

3. Hallar el volumen del solido acotado por el rectangulo R = [0,1] x
[—2,3] v el plano 3z + 2y + z = 12.

4. Calcular ffD(;U2 — y)dA siendo D la region comprendida entre las
graficas de las curvas y = 22, y = —2% y las rectas v = —2 y = = 2.



5. Determinar [ [, xy dA siendo D la region del primer cuadrante ence-
rrada entre las pardbolas 3y% = z e y = 2.

6. Evaluar [ fD xy dA con D la region acotada por larectay=ax—2y
la parabola y? = 2z + 4.

7. Determinar el volumen del sélido comprendido entre el paraboloide
eliptico 22/4 + y%/9 + z = 1 y el rectdngulo R = [-1,1] x [-2,2].

8. Calcular [ fR 22y dA siendo R la region plana contenida en el cuadrado
unidad I = [0,1] x [0, 1] y acotada por las curvas y = 2% e y = 2*. Hagase el
calculo variando el orden de integracién.

9. Hallar el drea del recinto E acotado por una elipse de semiejes a y b.

10. Hallar el area comprendida entre las circunferencias z2 + 3% = 2z y
22 +y? =4zx ylasrectas y =z e y = 0.

11. La temperatura media de una placa situada en la region D = {(x,y) :
2?2+ y? =25} es Ty = 7IID§(%)?/ Jaa
centigrados correspondiente al punto (z,y) de la placa y A(D) el area de la
placa. Se supone que la temperatura es proporcional a su distancia al origen.

Sabiendo que T'(1,0) = 100, hallar la temperatura media de la placa.

, con T'(z,y) la temperatura en grados

12. Evaluar [ [,(3z + 4y*)dA con R la region del semiplano superior
acotada por los circulos 22 +y? =1y 22 + 9% = 4.

13. Calcular el volumen del s6lido acotado por el plano z = 0 y el para-
boloide z = 1 — 22 — 32,

14. Calcular el volumen del s6lido que se encuentra bajo el paraboloide
z = 2% + 92, sobre el plano z = 0, y dentro del cilindro 22 + y? = 2z.

15. Calcular las integrales
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con B =0, x [0,3] y C =[-1,1] x [0,2] x [0, 1].

16. Calcular la integral [ [ [5zdV con B el tetraedro sélido acotado
porlosplanos x =0,y =0, z=0yz+y+ 2= 1.

17. Evaluar [ [ [z V22 +22dV con B la region solida acotada por el



paraboloide y = 22 + 22 y el plano y = 4.
18. Utilicese una integral triple para calcular el volumen de:

= El solido acotado por la superficie y = 22 y los planos 2 =0, z = 4 e
y=09.

» Laregion solida acotada por el cilindro 224+y? = 9y los planos y+2z = 5
y z=1.

19. Evaluar, utilizando coordenadas cilindricas, la integral
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20. Hallar, utilizando coordenadas cilindricas, el volumen del cuerpo li-
mitado por las superficies z = 22 + y? vy 2 = 2 — 22 — 9%

21. Evaluar, utilizando coordenadas esféricas:

3/2
« [ fB <6x2+y2+z2) / dV, siendo B C R3 la bola unidad.

« [ ] pryzdV, siendo B C R3 la region comprendida entre las esferas
p=2y p=4ysobreel cono ¢ = /3.

» El volumen de la region soélida dentro de la esfera 22 + 3% + 22 = 4,
sobre el plano z = 0 y bajo el cono 2% = 22 + ¢
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